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1. Ýëëèïòè÷åñêèå ôóíêöèè. Îñíîâíîé ïàðàëëåëîãðàìì ðåø¼òêè ïåðèîäîâ. Îáùèå òåî-
ðåìû îá ýëëèïòè÷åñêèõ ôóíêöèÿõ (Ñóùåñòâîâàíèå ïîëþñîâ â ïàðàëëåëîãðàììå ïåðèîäîâ,
ñóììà âû÷åòîâ â ïàðàëëåëîãðàììå ïåðèîäîâ, ñóììû ïîðÿäêîâ ïîëþñîâ è íóëåé â ïàðàëëå-
ëîãðàììå ïåðèîäîâ, ñóììà ïîëþñîâ è íóëåé â ïàðàëëåëîãðàììå ïåðèîäîâ ñ ó÷¼òîì êðàò-
íîñòåé.). Ïîðÿäîê ýëëèïòè÷åñêîé ôóíêöèè. [3], ãë.1, �1, [1], ãë. 1, �3-5.

2. Ôóíêöèè Âåéåðøòðàññà P(z). Òåîðåìà ñëîæåíèÿ äëÿ ôóíêöèè P(z) è å¼ ïðîèçâîä-
íîé. Óäâîåíèå òî÷åê. [3], ãë.1, �2, 3, [1], ãë. 1, �8.

3. Âûðàæåíèå ïðîèçâîëüíûõ ýëëèïòè÷åñêèõ ôóíêöèé ÷åðåç P(z) è å¼ ïðîèçâîäíóþ. [3],
ãë.1, �2, òåîðåìà 4, [1], ãë. 1, �9.

4. Äèôôåðåíöèàëüíîå óðàâíåíèå äëÿ ýëëèïòè÷åñêîé ôóíêöèè Âåéåðøòðàññà. Èíâàðè-
àíòû P(z), èõ âûðàæåíèå ÷åðåç ïåðèîäû. [3], ãë.1, �2, òåîðåìà 5, [1], ãë. 1, �7.

5. Óñëîâèÿ àëãåáðàè÷åñêîé çàâèñèìîñòè ýëëèïòè÷åñêèõ ôóíêöèé Âåéåðøòðàññà P(z).
[6], Äîïîëíåíèå À, �13.

6. Ôóíêöèÿ ζ(z). Ïðîèçâîäíàÿ ôóíêöèè ζ(z). Òåîðåìà ñëîæåíèÿ äëÿ ζ(z). Êâàçèïåðè-
îäû è ñîîòîøåíèå Ëåæàíäðà. [1], ãë. 1, �11, 12.

7. Ôóíêöèÿ σ(z). Âûðàæåíèå ýëëèïòè÷åñêèõ ôóíêöèé ÷åðåç σ(z). [1], ãë. 1, �13, 14.
8. Ïîðÿäîê ðîñòà öåëûõ è ìåðîìîðôíûõ âî âñåé ïëîñêîñòè ôóíêöèé. Ïîðÿäîê ðîñòà

ôóíêöèé σ(z), ζ(z), P(z), [6], [7].
9. Òåîðåìà Øíåéäåðà-Ëåíãà (áåç äîêàçàòåëüñòâà), å¼ ñëåäñòâèå äëÿ ôóíêöèé az +

bζ(z),P(α),P′(α). Ëèíåéíàÿ íåçàâèñèìîñòü íàä ïîëåì àëãåáðàè÷åñêèõ ÷èñåë ïåðèîäà, ñî-
îòâåòñòâóþùåãî êâàçèïåðèîäà è 1 ýëëèïòè÷åñêîé ôóíêöèè Âåéåðøòðàññà ñ àëãåáðàè÷å-
ñêèìè èíâàðèàíòàìè. Òðàíñöåíäåíòíîñòü â òåõ æå óñëîâèÿõ ïåðèîäîâ è êâàçèïåðèîäîâ
ôóíêöèè Âåéåðøòðàññà, å¼ çíà÷åíèé â àëãåáðàè÷åñêèõ òî÷êàõ è ò.ï.). ãë. 6, �1.6, 3.6, [7]

10. Òåîðåìà Øíåéäåðà-Ëåíãà (áåç äîêàçàòåëüñòâà), âûâîä èç íå¼ òåîðåìû Øíåéäåðà
î òðàíñöåíäåííîñòè çíà÷åíèé ìîäóëÿðíîé ôóíêöèè j(τ) â àëãåáðàè÷åñêèõ òî÷êàõ τ ∈
C, =τ > 0, ñòåïåíè áîëüøåé 2. [7]

11. Ìîäóëÿðíàÿ ãðóïïà. Ìîäóëÿðíûå ôóíêöèè è ôîðìû. [5]
12. Ëåììà î ñõîäèìîñòè ðÿäà ïî òî÷êàì äâóìåðíîé ðåø¼òêè. Ðÿäû Ýéçåíøòåéíà è èõ

ñâîéñòâà. [5]
13. Ðàçëîæåíèå â ðÿä Ôóðüå ðÿäîâ Ýéçåíøòåéíà E2k(τ), k ≥ 2. [5]
14. Íóëè è ïîëþñû ìîäóëÿðíîé ôóíêöèè âåñà 2k. Ôóíêöèè äèñêðèìèíàíò ∆(τ) è ìî-

äóëÿðíûé èíâàðèàíò j(τ). [5]
15. Öåëîñòü êîýôôèöèåíòîâ ðÿäîâ Ôóðüå äèñêðèìèíàíòà è ìîäóëÿðíîãî èíâàðèàíòà.

[3], ãë.4, �1.
16. Íóëè è ïîëþñû ìîäóëÿðíûõ ôóíêöèé. Áàçèñ â ïðîñòðàíñòâå ìîäóëÿðíûõ ôîðì

çàäàííîãî âåñà. Ðàçìåðíîñòü ýòîãî ïðîñòðàíñòâà. [5]
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17. Íåîáðàùåíèå â íóëü äèñêðèìèíàíòà è ðàçðåøèìîñòü óðàâíåíèÿ j(τ) = c ïðè ëþáîì
êîìïëåêñíîì c. [3], ãë.3, òåîðåìà 4, ñëåäñòâèÿ 1 è 2.

18. Ïàðàìåòðèçàöèÿ ëþáîé ýëëèïòè÷åñêîé êðèâîé y2 = 4x3 − g2x− g3 ýëëèïòè÷åñêèìè
ôóíêöèÿìè P(α),P′(α). [1], ÷àñòü II, ãë. 4, �3,4.

19. Âûðàæåíèå ëþáîé ìîäóëÿðíîé ôóíêöèè âåñà 0 ÷åðåç j(τ). [5], ãë. 7, ïðåäëîæåíèå
6, [3], ãë.5, òåîðåìà 2.

20. Ñèñòåìà äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé äëÿ ðÿäîâ Ýéçåíøòåéíà. [4], ãë. 10, òåîðåìà
5.3.

21. Ðàçëîæåíèå äèñêðèìèíàíòà â áåñêîíå÷íîå ïðîèçâåäåíèå. Íåîòðèöàòåëüíîñòü êîýô-
ôèöèåíòîâ ðÿäà Ôóðüå äëÿ äèñêðèìèíàíòà. [7].

22. Äåéñòâèå ìîäóëÿðíîé ãðóïïû íà ìíîæåñòâå ìàòðèö ñ öåëûìè, âçàèìíî ïðîñòûìè
â ñîâîêóïíîñòè ýëåìåíòàìè è ñ ôèêñèðîâàííûì îïðåäåëèòåëåì N > 0. Ïðåäñòàâèòåëè
ñìåæíûõ êëàññîâ. [3], ãë.5, �1.

23. Êîëè÷åñòâî ñìåæíûõ êëàññîâ ïðè äåéñòâèè ìîäóëÿðíîé ãðóïïû èç âîïðîñà 22. [3],
ãë.5, �1.

24. Ìîäóëÿðíîå óðàâíåíèå äëÿ j(τ). [3], ãë.5, �2.
25. Íåïðèâîäèìîñòü è ñèììåòðè÷íîñòü ìîäóëÿðíîãî ìíîãî÷ëåíà. [3], ãë.5, �2, òåîðåìà

3.
26. Àëãåáðàè÷íîñòü çíà÷åíèé ìîäóëÿðíîãî èíâàðèàíòà â ìíèìûõ êâàäðàòè÷íûõ òî÷-

êàõ. [3], ãë.5, �2, òåîðåìà 4.
27. Ëåììû îá îöåíêå ñâåðõó àáñîëþòíîé âåëè÷èíû ìîäóëÿðíîãî èíâàðèàíòà è îöåíêå

ñíèçó àáñîëþòíîé âåëè÷èíû äèñêðèìèíàíòà. [7].
28. Ëåììà îá îöåíêå ñòåïåíè, çíàìåíàòåëÿ è ìàêñèìóìà ìîäóëåé ñîïðÿæåííûõ àëãåá-

ðàè÷åñêîãî ÷èñëà j(Sξ) ïðè ëþáîì íàòóðàëüíîì S è òàêîì êîìïëåêñíîì ξ, =ξ > 0, ÷òî
j(ξ) åñòü àëãåáðàè÷åñêîå ÷èñëî. [7].

29. Ãèïîòåçà Ìàëåðà îá àëãåáðàè÷íîñòè ïðè ëþáîì ξ, =ξ > 0, ïî êðàéíåé ìåðå îäíîãî
èç äâóõ êîìïëåêñíûõ ÷èñåë e2πIξ, j(ξ). Êîíñòðóêöèÿ âñïîìîãàòåëüíîé ôóíêöèè. [7]

30. Îöåíêà ñâåðõó ìîäóëÿ âñïîìîãàòåëüíîé ôóíêöèè â îêðåñòíîñòè òî÷êè z = 0 è
îöåíêà êðàòíîñòè íóëÿ ýòîé ôóíêöèè â òî÷êå e2πIξ. [7].

31. Ïîñòðîåíèå ìíîãî÷ëåíàB(x, z)Z[x, z] ñ îòëè÷íûì îò íóëÿ çíà÷åíèåì â òî÷êå
(
j(ξ), e2πIξ

)
,

îöåíêà ñâåðõó àáñîëþòíîé âåëè÷èíû ýòîãî çíà÷åíèÿ è çàâåðøåíèå äîêàçàòåëüñòâà ãèïîòå-
çû Ìàëåðà. [7].
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